Questao 1: Em uma festa de aniversario, deseja-se formar 10 casais para a

valsa. A aniversariante convidou 10 garotos e 9 garotas.

a) Quantos casais diferentes poderao ser formados?

b) Sabendo-se que 4 das meninas sao loiras e 6 dos rapazes sao morenos, qual
€ a probabilidade de que um casal qualquer seja formado por uma loira € um

moreno?

SOLUGAO:

a) No total sdo 10 meninas e cada uma delas tem 10 opc¢des de garotos para
formar um par. Logo, o numero total de casais possiveis € 10x10=100.

b) Cada uma das 4 loiras possui 6 garotos morenos para formar um par
loira/moreno. Nestas condigcdes, 0 numero total de casais possiveis é
4x6=24.

Logo, a probabilidade de que um casal seja formado por uma loira € um
moreno é:

P=22_024
100



Questao 2: Um técnico de laboratério dispde dos recipientes A, B e C. O
recipiente A tem a forma de uma semi-esfera de raio 3 cm e esta cheio com uma
mistura de etanol e 4gua, em que a porcentagem de etanol € 80%. O recipiente B
tem forma de um cilindro de raio 2 cm e altura 8 cm e esta cheio com outra mistura
de etanol e agua, em que a porcentagem de etanol é 40%. O recipiente C tem a
forma de um cone e esta ocupado somente com agua até metade do seu volume.
A agua em C assume a forma de um cone de raio 3 cm e altura 16 cm. O técnico
verte toda a mistura de A em C e completa C com parte da mistura contida em B.

Determinar a porcentagem final de etanol em C.

Resolucao: Os volumes dos recipientes cheios sdo:

V, :

%71’-(30171)3 =187 cm’ ,

_1
2
V=1 (2cm)? - (8cm) =327 em’,

V.= 2%75- (Bem)? -(16cm) =967 cm’ .



De acordo com o enunciado, metade do volume de C € preenchida pela
mistura em A e parte da mistura em B. Vamos chamar de x o volume da
mistura em B que € usada para completar C. Temos:

VC
—=V,+x
2 A ’

3

%
portanto, X = jc -V, =30 cm

Por outro lado, o volume de etanol na mistura final em C é 80% do volume de
A mais 40% do volume x. Chamando o volume final de y, temos:
y

=&~VA+ﬂ-x= i~18+2~30 em’ =Qﬂcm3.
100 100 5 5 5

A fragdo de etanol na mistura final é

1327
y _ 5 1327 1
Ve 967 5 96«

=0,275.

Assim, a porcentagem de etanol na mistura final é 27,5%.

Questao 3: Sendo x um arco tal que cosx = tgx , calcular senx.
Solugao:

Sabemos que tgx = senx / cosx.

Substituindo tgx por cosx, vem:

cosx = senx / cosx donde vem: cos?x = senx. Mas,

cos2x =1 - sen?x ..

Substituindo, fica: 1 - sen?x = senx.

Dai, vem: sen?x + senx-1=0



Fazendo senx =y e substituindo: y2 +y - 1 = 0.

Resolvendo esta equacao do 2° grau, usando a féormula de Bhaskara,

_ 121 =41(-11 —-1+45

¥ =
fica: 2.1 2

Como y = senx, somos tentados a dizer que existem dois valores para
senx, dados pela igualdade acima. Lembre-se porém que o seno de

um arco € um numero que pode variar de -1 a +1. Portanto, somente

um dos valores acima satisfaz o problema ou seja: sen(x) = % que

€ a resposta procurada .

Questdo 4: Sabendo-se que c=log,a < a=Db®, encontrar, se possivel, a
solucdo do sistema:

log,(x+y+2)=0
logy (x+2)=1

log; 5+logs x =logs(y —z)
SOLUCAO:

Aplicando a definigdo e as propriedades dos logaritmos as equagdes do sistema

anterior, chegamos ao seguinte Sistema Linear:

X+y+z=1
X+z=y
S5X=y-2z

que € um Sistema Compativel e Determinado e cuja solugdo ¢é
x =0,y =1/2ez=1/2. Esta solugdo nao satisfaz a terceira equagéo do sistema



inicial, uma vez que o logaritmando x deve ser um numero maior que zero.

Logo, o sistema inicial € incompativel.

Questao 5: Um fazendeiro resolveu cercar uma area triangular, a margem do rio,

para criar porcos, de acordo com a figura a seguir:

A
c b
—~— —
B a C
—_—~ S e
ro

Sabe-se que : ¢c= J2m, b=2m e C=30°. Pergunta-se: qual € o comprimento

da cerca a no lado referente ao rio? Quais sao as medidas dos angulos B e A ?

Resolugdo:

Aplicando a lei dos cossenos temos:
P =a>+b>-2.ab. cos €

(«/5)2 =a’+2°-2.a.2.cos30°

2:a2+4—2.a.2.£
2

a=1+ \/gm

ou

a=-1+3m

Aplicando a lei dos senos:

b C 2 «/5 ﬁ \/5
;sen B=

senB - sen€  senB ~ sen30°

Portanto B = 45° ou B = 135°



B=45°temos A =105°

Sendo € = 30°, entdo se
{%=135°temos¥L =15°

Porém, num tridngulo, ao maior lado opde-se o maior angulo.

Quandoa=1+ J3m temos a como o maior lado, portanto A =105°eB=45°

Quandoa=-1+ \/gm temos a como o menor lado, portanto A =15°eB=135".



